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فالتقعر ونقاط الانعطا
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تمارين

:أوجد إحداثيات القيم القصوى ونقاط الانعطاف لكل من التوابع الآتية 1

حلية  في           ى مأوجد قيم كل من الثوابت            حتى يكون للتابع                                     قيمة عظمى محلية في            وقيمة صغر 2, ,a b c

.  ونقطة انعطاف في              
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تمارين
:أوجد إحداثيات القيم القصوى ونقاط الانعطاف لكل من التوابع الآتية

الحل

1

النقاط الحرجة هي              و 

نوجد المشتق الثاني

النقطة

انيالمشتق الثإشارة

يا  محلنقطة قيمة صغرىمحليا  نقطة قيمة عظمىالنتيجة

 1,5 1,1

(1) 0y   ( 1) 0y   

0xنلاحظ أن المشتق الثاني ينعدم عندما                 
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تمارين

المجال

نقطة اختبار

يإشارة المشتق الثان

لالأسفمقعر نحو الأعلىمقعر نحو النتيجة

0 x  0x  

1x  

( 1) 0y   

نقطة الانعطاف هي    0,3

1x 

(1) 0y  

النقاط الحرجة هي              و 

نوجد المشتق الثاني

1x 3x 

النقطة

انيالمشتق الثإشارة

يا  محلنقطة قيمة صغرىمحليا  نقطة قيمة عظمىالنتيجة

 1,16 3,0

(3) 0y   (1) 0y  
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تمارين

المجال

نقطة اختبار

يإشارة المشتق الثان

لالأسفمقعر نحو الأعلىمقعر نحو النتيجة

2 x  2x  

1x  

( 1) 0y   

نقطة الانعطاف هي    2,8

3x 

(3) 0y  

2xنلاحظ أن المشتق الثاني ينعدم عندما                 

النقاط الحرجة هي              و 

نوجد المشتق الثاني

النقطة

انيالمشتق الثإشارة

ا  محلينقطة قيمة عظمىمحليا  صغرى نقطة قيمة النتيجة

 0, 3 2,5

(2) 0y   (0) 0y  

2x 
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تمارين

المجال

نقطة اختبار

يإشارة المشتق الثان

الأعلىمقعر نحو الأسفلمقعر نحو النتيجة

1 x  1x  

0x 

(0) 0y  

نقطة الانعطاف هي    1,1

3x 

(3) 0y  

1xنلاحظ أن المشتق الثاني ينعدم عندما                 

حلية  في           ى مأوجد قيم كل من الثوابت            حتى يكون للتابع                                     قيمة عظمى محلية في            وقيمة صغر

الحل

2, ,a b c

.  ونقطة انعطاف في              
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تمارين

للتابع قيمة عظمى محلية في 

للتابع قيمة صغرى محلية في 

للتابع نقطة انعطاف في 

بحل جملة المعادلات الجبرية الخطية الآتية 

نحصل على                                    ، وبالتالي بكون التابع  
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