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 سحب العيّنات

) كلمأأألم  ممأأأ ميأأأجموعةأأأ  م  مجمأأألم تأأأةملوم  مجمأأألم  أأأ ا وم  جمأأألم مأأأا  مم المسأأأ للمالمحة بأأألم التأأأ: مالمأأأال  م  ممأأأ م
م        هأأج مم   جمأأا م و:أأد ممأأجرممةاقأأةمالةأأج مم مةصأأةا وم هأألعمالعةاقأأةم لسأأم م لأأ م و ةبأأل...يمتومأأجىمملأأ م

م.               
م بتأأأ: ممتأأأجا  مم:اةأأألم أأأجمهأأألامالم ممأأأ مب م أأأام ْ وب م   أأأامابممأأأاحم  مووأأأجىمهأأألعمالع:ةأأألمملأأأ مي.م ) ىممأأأجرممةاقأأأةهامم سُأأأوت

مبظم مساٍ مف مالظ جر؟م ملما م  ا ملك ممةاقةمم        مةصةا م جمالةج م
مالسوبميجمت:ج م)  م مارةم  م جمر  م مارةيومفال جابميم و م  مجمبالم:ج لكجوم بمام  ا

 :ةعادإالسحب مع 
م ال جابمت:ج  

  
  

            
 
  

 
    

  

 
       

  

 
    

 البرهان:
ممأأجرمالحأأةشمالمم:ةأألملمتأأ:: مالع:ةأألمالك   أألمهأأج م       ⏟        لْةهأأا مالعةيأألمالسأأا للوم ةبأأظم  ا

 

طةملأأل.مم    

.م هأألامت:أأاف م   أأجمالةأأج مم  وم.......وم   أأجمالةأأج ممم  وم   أأجمالةأأج مم    ةمأأجم  مووأأجىمهأألعمالع:ةأألمالك   أألمملأأ  م
مالع:ةأألمالك   أألم .م  مةصأأةا م أأجمالةأأج مم  ملأأ مم   مجمأألوم و:أأدمووأأجىمالم مجمأألمريأأىم ت أأبم  موةلسأأىم لأأ مم اللأأجح م  ا

   هلامالملس ىميمىمبأ م
مطةملل.ملابظم ثة  م  
      ⏟          مهج م   جمالةج مم  ب م امممجرمطةشموت:: مم:ةل

  

   
   

      ⏟          مهج م   جمالةج مم  مجرمطةشموت:: مم:ةلمب م ام
  

   
م  

م...................................

      ⏟          مهج م   جمالةج مم  مجرمطةشموت:: مم:ةلمب م ام
  

   
م  

م  مجملم)كمام علىيمهج م  ل مم  لكجممجرمطةشمولس ىمالع:ةلمذاتمالو ىم
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م
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م م:ج مالابمماحمالمحلجب 
  

             
  

    
       

   
م=

ممجرمالوالاتمالمة مل
   

ممجرمالوالاتمالكل ل                 
م ى 

  
  

            
 
  

 
    

  

 
       

  

 
    

م.قانون السحب مع إعادة هج م
م

 مثال
م     طالبا م معجحم مماز.ماخم:ةتممتجا  ا مم:ةلم  م مأارةمب م أا مم20طةبم معجحمج:جمججا ومم  عبلم مفجي:جموضى م

مطةبم معجحم مماز؟م طةب.م امابمماحم  موضىمهلعمالع:ةلم
مالو  

م               ملجيةا
                                  

م الابمماحمالمحلجب 

  
  

      
(
  

 
)
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 :ةعادإدون من السحب 

م ال جابمت:ج  
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.... 2
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 البرهان:
م اضحم  ا  

 طةملل.ممممم تم:جماخم ارمالعةصةمالأ حم جمالع:اةلمممممممبأ ممم -

 طةملل.ممم      مم:جماخم ارمالعةصةمالثا  م جمالع:ةلممممممبأ ممم -
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................................................ 

مطةملل.م        جمالع:ةلمبأ ممn مم:جماخم ارمالعةصةمذ مالةيىم -
م

مهج م ت:ج ممجرمالحةشمالمم:ةلملمت:: مالع:اةلمالك   لمالم مب م امم      بالمال وم بسبميامجةمالأم
                             

  

م
    المال ملجيةا ممم

م   جمالةج مم  طةمللملاخم ارمم:اةلمب م امم  
   

م   جمالةج مم  طةمللملاخم ارمم:اةلمب م امم  
م.....................................................ممممم
   

م   جمالةج مم  طةمللملاخم ارمم:اةلمب م امم  
م

ممجرمطةشمولس ىمالع:ةلمذاتمالو ىم                مجملمهج م  ل مم  بمام  ا

ةأامفإ ممجرمطأةشموتأ:: مم:ةأ م ة مألملحلْمو 
ميمت:ج      الأم) بسبميامجةم

             

    

     

        

   

م بالمال ومالابمماحمالمحلجبمهج 

  
             

    

     

        

  

  
 

 
   

     

        

  

  
 

 

م.ةعادإدون من قانون السحب  هج م
 

 مثال:

 مأأأارةمب م أأأا ممحم ممأأأاز.ماخم:أأأةتممتأأأجا  ا مم:ةأأألمبأأأج  مطالبأأأا م معأأأجم20طأأأةبم معأأأجحمج:أأأجمجأأأجا ومم  أأأعبلم مفأأأجي:جموضأأأى م
مطةبم معجحم مماز؟م طةب.م امابمماحم  موضىمهلعمالع:ةلمم     

 
 الحل:

م                 ملجيةا
                                  

  الابمماحمالمحلجب 
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 المتغيرات العشوائية والتوزيعات الاحتمالية

مالمتحول العشوائي
وخملأأنم مأأأا  مميب:دملمأأا م  أأ متم:أأجمذلأأ ماقأأحةبا م)مأأجارم را مأأأا م مل مثلأأمللعتأأجا  امل  موكأأج م مأأا  مالم ةبأأملأأ بم الضأأة رة

وم بالمأأال متعأأةاتملمجرتأأل لأأ م  مجممل متم:أأجمر  أأا م لأأ م مأأا  مالم ةبأأل بالوالأألمالعا أأموذاو أأاملر  أأا م أأاخمةتمالم ةبأأملالم ةبأأ
م     ممممم    مالمحْ:ق م العتجا  م)المموجحيمالممغ:ة

م. ه مبجثا مف م لممجارمالوق ق لأ جم  مجملماة)  احيمتلمفمةملأملالع:س مة و:دمالصجرم
م

مالتوزيعتابع 
م  عةفلمتُحل بب ا ملأ  مف مكث:ةٍم جماإ مغ:ةا ممتجا  ا ومفم  ذامكا 

       

مللا ميحعلمالةةرمب:د  لةفةضم  ةام صجرمو ةبلم
                

م بالمال م ذامكا  
       ممفا ا م   عبارةممجمظ جرمالوجثمم 

 

 
م

       ممفا ا م     عبارةممجمظ جرمالوجثم 
 

 
م

       مفا ا م       عبارةممجمظ جرالوجثم 
 

 
م

ممممللل م ة زمل م الة ز وم م وم بالمال موا عا ملأ يمغ:ةم  موغ:اةم       ىم  ا 
            ممم

م.  تابع توزيع المتغير العشوائي مسما م
م

م خواص تابع التوزيع
         مممممممم -1

م
                     مممم -2

م
   ممم -3

    
        

    
م                
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مل ما مةبصجرم م
مفا ا وم          ذامكا 

                

ةَّنمومُ م.ة  سممةمملالممغ:ةاتمالعتجا  لم ل م جم:ج م ةفصلص 
م

 المنفصلةالمتحولات العشوائية 
 التابع الاحتمالي وتابع التوزيع:

مأجرمق مأ مم  مق م ميابل مللعأجمأ ىم)  مجموا  موجزمع يم  ا م جمالةج مالمةفص م ذامكا وم  لجحممجمالممغ:ةمالعتجا  
مأ. باخمصارم كمب ياب مللعجغ:ةم ة يم لام  ا م) وج رم) ةم يما م  م  مت:ج مغ:ةم وج رملميجمت:ج مالمم:ة

                  

مامر ز ام الة ز فإذ
                 

م سما مال ج حمالمال   م
متولقمالتةط:ج مم  ب:د  لممغ:ةمالعتجا  الابممال ملمجزم مال  ج حم

        ∑    

 

 

فأ م الممغ:أةمالعتأجا  م. معأةاتموأا  موجزمأ   لفأ مالةلحأمةالمججأجرمل ل مكم لمالكملأملالم :ا  : مة هجمية زمف مالصجرم
م الت:  ملهلعمالوال

            ∑    

{
 
 

 
 
         

          

                                     

              
                     

    

 

م
م  جم  ا مررج مالت:  م     بةسىمب ا مالما  
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م
 :المث

مالم ةبلمالعتجا  لمه  مر  ميحعم م  ملعجرم ةاتمظ جرمالصجرةو باممبارم  ا م ر.م ذامر ز امبألجملةفةضم  اٍ
           

م ت:ج ملجيةا
        

          
 

 
 

          
 

 
 

          
 

 
 

            ∑   

    

 

               
 

 
 

                                
 

 
 

                       

م
م بالع:بومب:دم ةبظ     تم:جم عةفلمم   ه:لام جم عةفلم
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 اأ متم:أجمإومف      لابممأاحممأجممظ جرها أالة زمو ة ز المةف م ثالةامالسابق م ذامر ز املابمماحمظ جرمالصجرم
م  م كمب 

            
           

 

 
   

 

 
 

            
        

 

 
  

 

 
  

 

 
 

            
           

 

 
   

 

 
 

 
 مثال

مةج ألم جم أ مابممالاو أام مسأا ملمم      مب:أد م        أجمالتأ:  م ومالق ىمالمم:ةألمللممغ:أةمالعتأجا  م ذامكا 
مأم جمالت:   ت:ج مأجج حم وا  موجزم 

 الحل:
        
 

 
  

 
  

 
    

م

     

{
 
 

 
 
         
 

 
       

 

 
       

        

 

م ه:لام الةسبلملأتلم س للم تاب ل.
 مثال

م جمالت:  م  فةضموا  موجزم مالمموجحمالعتجا  

     {

                             
 

 
 

 

 
           

                             

 

م  جج 
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م مغ:ةا ممتجا  ا م ةفصة مموا ع مالابممال م عح م الت: م مXل :جم: مثال

     {

 

  
(
 

 
)

 

              

خةت ذل              
 

م.مF(2.5)  بسبممF(x)المجزم مموا   ممXالابممال ملأممما   م  ججمجج حمالالمطلوب
مالابممال مت:ج م جمالت: م مما   م  مجج حمالالحل

م
        X 
 

  
 

 

  
 

 

  
  

  
        

م
∑ب:دم ةبظم  م م وكج مراللمالمجزم م الت:  ممم        

م

     

{
 
 
 

 
 
 
        
 

  
      

  

  
      

  

  
      

       

 

م بالمال  
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=
 

  
 

 

  
 

 

  
 

  

  
م

م
 هنالك نوعين من المسائل المتعلقة بالتوزيعات المنفصلة:  ملاحظة:

بجثم معلقمب لعمالم ةبل.م كةرمالم ةبلموووم فبمالتة طممجرام جممم و ةبلم اوم ممم لمكجممالأول:النوع 
م   ̅          وم و:دم  مم المةاتم=م

مهجم   ةةم جموكةارمالم ةبلموممةج لمجج حموجزم مالةموجحمم  ممجرم ةاتم يج مالوجثممخةحمالأمم لةة زملأم
م

                
                              

م
     ب:دم  مم

∑ مممم          م     
م

بجثم معلقمب لعمالم ةبل.م كةرالم ةبلموووم فبمالتة طممجرام جمالمةاتممم و ةبلم اوم ممم لمكجممالنوع الثاني:
م   ̅          وم و:دم  مم =م

م  مةج لمجج حموجزم مالةموجح.م مجرمالمةاتمالةزمم جموكةارمالم ةبلمبم متل مالوجثمم م لةة زملأم
م

              
                              

م
∑  م     ∑      

وم  مجم امتعح م العةيلمممم  بجهامالأ حم   تت: م مسلسللمهةجس لم ساس اممم 
∑      

  
 

   
 

 

       
م  

م
 مثال 

.مف مك م ةةمتصابمال جتموس  مخمبممة ات.ممم   ومىم رب مر  اتممل مهجتومابمماحم قا لمال جتمف مك م ةةمهجم
م  ججمجج حموجزم مالعة اتمالمس للم وا  مالمجزم 

 الحل
               

                  𝟒    𝟒       𝟒              
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  ب:دم   ممأم ة زملأم
)  بأم 

 
 
) / 
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)                     
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)                     
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)                     
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)                     

        (
 
 
)                     

   اموا  مالمجزم 

     

{
 
 

 
 

                                   
                                
                               
                              
                              

                                       

 

 
 مثال 

لابمجباتم سمعمللم ة ام رب ملابمجباتملاموعم موم سوبم ت: ممتجا  م مبج  م مارةمخمبمم  لجيةامقةج شمتوجىم
تمث ممجرمالةبمجباتمالم ملاموعم مف ممالع:ةلموم المحلجب م  ججمم لابمجباتم جمالصةج شمومفإذامكا مالمموجحمالعتجا  

م       مم       موا  موجزمع مومثىمابسبمك م جمم جج حموجزم مالمموجحمالعتجا  م
 الحل

 
𝟒           
 𝟒                        

 
مب:دم  

        
(
 
 
) (
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(
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)
                 

 
 وا  مالمجزم م  ا

     

{
 
 

 
 

                          
                                     
                           

                       
                  

                              

 

 
                            
                                                                      

 
 

                
                             
                         

 
 مثال 

  تع م م حف م صباحمك ةبا  مبم متومةشموملةفمةضم  مابمماحم  متومةشمالمصباحم الإ عاحم مالإطفا مهجمم

  
م

مالعجرمالةزمملمكةارمهلعمالم ةبلمبم متومةشمالمصباحموم المحلجب م لةة زملأم
موم ابسبمابمماحم  متومةشمالمصباحمف م ي م جمخمبم ةاتم جم  عال م م طفا  م   ججمجج حموجزم مالمموجحمالعتجا  م

 الحل: 
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